Critére o' Ewsenstein et iRRGauctipiliié de &>

Moposition Seit P € ZLx1.
57 P ewt irfolwctible darw ZLX1, il et irréduchible dans @Lx].

Suppesfne que P ueit infouictible doru ZLX] et REduchble dane QLX1.
Tl existe aleu R, Q € QCx] tels Que P= @R, awc deg Q » 1, deg Ry 1.
En chossant et dénominatewas,
Woexisre QEZ, 2 € Z  tels que qQ € Z([x1, rR € ZLx]
On chtient : -
T~ I~
grP= qQ.rR = ¢(qQ)qQ c(rR) rR

Toa 8¢ Lemme det contenus de Gauss, F——— e e D R e

grR ¢(P) = ¢ (qQ)c (rR) elone : P :i ¢ (P) qQ R L‘E’soj‘ne_ P_!é’ﬁéaeﬁm ot on wimplifie
T

on semploce (gQ)c(rR) ds

Or, deg(qQ) ) 1, deg(FR)y L, oinsi P et RE"au‘ctible dans ZUX1.
Con-tvadiction ¢ e - puisque g0, R € zoxd

PRo?ovsi-han (Crikre o' Eisenstein) Set P = 2 a, Xile gExa

Supposou qu' it existe P premien tel c;.:cc plac,..,en., , p¥an =t PZJ’ Go - Al2w P oext
(RREQuctible dan: QIXT.
Suppouew: Que P o Eductible dans QLXT.
D' apazs. ce Qi pxécede, P ot alew réductible done ZLX1.
Denc :
P=QR awme Q,R € Z[x1, deg Q> 1, deg R 1
O datient alew daw Zp; . b
qx“:?: Qf avec Q:équ" et R=u§ r,,‘)(k
ains : c X : A 8"l y owout un oudre q,#o
@ = Ga X% et ﬁ:fx" Pﬂl-xemgahuanxn-rb%x .
Deae R

e = o = O dans zp d' ol Pz dinse RpQy = do-

Centradi chrene !

C@LOLLQ.LK, Sait P un nomine Pl&mi.ex.,
Alew e pelynBme cyctotcmici.ne. @P et irreoluchble doe QLXD.

i P x) = TT (X-w) = o
i T weu, K
D'ax . . P
@, (x+1) = el e (E.) " ot
X k= 1
@r: Vke€@Di,p-17, pl (‘f)
Pz, (P):P
pd F)

Qone , pax. _c( witére d 'Eisenskein, @®p (X+1) et infouchibe dans @Cx].

It e ve. dowe cie weme de 4’?'

Ceoliaite
[—wamu der pelyndrme intduchbler de tout degre ) 1

Pouw tour n 1% g p oxxc p premien ot r€ cucthibie done QLXJ.



